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Ex.1— Niech f(z) = ag + a1z + ...axz", g(x) = bo + byx + ... b, 2™ beda wielomianami o wspétczynnikach catkowitych,
natomiast n € N bedzie dodatnig liczba naturalng. Pokaz ze, jezeli a = b mod n to f(a) = g(b) mod n.

Ex. 2 — Oblicz w ciele Z,:
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Ex. 3 — Rozwiaz réwnania w ciele Z,
dlap=5 =1, 344z=1,
3+4x
dlap=7 1B—1, =1,
ap v 6z + 5
dlap =23 ¥ =1, 3+4x=1.

Ex.4— Dlap € {5,7,11} znajdz x € Z,, \ {0} takie ze (Vy € Z, \ {0})(3n € N) (y = z™).

Ex. 5 — Niech (K, +, -, 0, 1) bedzie ciatem skoriczonym. Chrarakterystyke x(K) ciata K definiujemy jako liczbg naturalng w sposéb
nastgpujacy:
X(K)=min{fneN: n>0 A 1+...+1=0}.
—_————

n razy
Udowodnij, ze x (K) jest liczba pierwsza i sprawdz ze jezeli p jest liczba pierwsza, to x(Z,) = p.

Ex. 6 — Stosujac twierdzenie Eulera, wyznacz w uktadzie dziesigtnym:

1. ostatnig cyfre liczby 22015 4- 32015,

2. ostatnie dwie cyfry liczby 312 + 1123,
Ex. 7 — * Dane sa trzy liczby x, vy, 2 € Z takie ze 1999 (2006 - ¢/666 — »666) Udowodnij ze, 1999|z lub 1999|y.
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