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Zadanie 89. Niech (A, ;) bedzie indeksowang rodzing zbioréw. Pokaz, Ze
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Rozwigzanie: Wezmy dowolny z. Wtedy
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Niech teraz z € (| |J Ai; 1 Ai(x) ={j € J : x € A;;}. Wtedy A(z) = {A;(x) : i € I} jest rodzina
iel jeJ

niepustych zbioréw. Wobec tego istnieje pewien jej selektor, ktory wybiera z kazdego ze zbioréw po

jednym elemencie. W ten sposob selektor wyznacza nam pewna funkcje f : I — J (tzn. pamietajac,

ze (Viel) Ai(z) C J, mamy (Vi € I)(3 j € Ai(z)) f(i) = j). Zatem funkcja f spelnia warunek:

(Viel)x € A ). Wobec tego, literalnie, istnieje f € J' (ktora wrecz wskazalismy), ze dla wszystkich

i €1, x € A s3), co z kolei jest rownowazne z x € (| |J A
iel jeJ
Zatem z aksjomatu ekstensjonalnosci otrzymujemy réwnos¢ dwoch zbiorow.

Uwagi: W rozwigzaniu wykorzystaliémy milczaco pewne warianty zadan 57. i 60.

W rozwiazaniu skorzystaliémy rowniez z aksjomatu wyboru. Po prawdzie, nie jest on tu niezbedny.
Miast niego, mozna nieco zmodyfikowaé¢ powyzsze rozwiazanie, aby pracowaé na inkluzach i operacjach
mnogosciowych.

Warto poréwnaé to zadanie z podpunktami 2. oraz 4. z zadania 23.



