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Zadanie 1. Czy funkcje g mozna rozwingc w szereg Maclaurina? A funkcje 622_1 ? Jesli ktoras sig da, to rozwin.

Czy & mozna rozwingé w szereg Tayloraw z = 1?
Y = g 1ay

Zadanie 2. Narysuj na ptaszczyznie zbior {z € C : |(z +1)3 =1 —i| = |(z + 1)® + 1 +i[}.

Zadanie 3. Kiedy ji jest liczbq rzeczywistq, a kiedy urojong?

?

z—a
az—1

Zadanie 4. Niech |z| = 1i z # a. Ile wynosi
Zadanie 5. Naszkicuj zbior {z € C: |z| > |2z — 1]|}.
Zadanie 6. Niech a,c > 0orazbe C.

1. Jak wyglada zbior {z € C : bz + bz +c = 0,b # 0}?

2. Jak wyglgda zbiér {z € C : azZ 4+ bz + bz + ¢ = 0,bb — ac = 0}?

Zadanie 7. Pokazaé, ze obrazem pdlptaszczyzny 3(z) > 0 przez funkcje f(z) = % (z + é) jest ptaszczyzng zespolong z
wyrzuceniem pétprostych (—oo, —1] i [1, 00).

Zadanie 8. Rozwazmy siatke G := {z € C : R(2) € Z v S(z) € Z}. Jak wygladajq obrazy G przez poszczegdlne funkcje:

1 f(z)=227?
2. f(z)=23+17?
3. f(z)=e*?
4. f(z) =sin(z) ?

Zadanie 9. Niech z = x + iy. Przedstaw funkcje e* w postaci u(x,y) + iv(z,y), gdzie u i v majq wartosci rzeczywiste. lle
wynoszq pochodne czqstkowe pierwszego rzedu 7 funkcji wiv?

Zadanie 10. Niech f(z) = 1 + z + 22. lle wynosi max{|f(z)]| : |z| < 1}?

Zadanie 11. Niech |z| < ldla k =1,2,...,n. Udowodnij, Ze

n n
1—-[Izk < §:|1-—2kL
k=1 k=1

Zadanie 12. Rozwazmy ciqg kwadratéw jednostkowych ABCD, BA'D'C i A'B'C'D’ Ile wynosi suma kqtow /BAC +
LA'AD' + LB'AC"?

Zadanie 13. Dla jakich a € C, podane ciqgi sq zbiezne? (a™), (%) (%) i (a%:rl)

Zadanie 14. Niech f(z) = 3(z + |2|). Niech fn11(2) = f(fn(2)), dlan € N, gdzie fo(z) = 2. lle wynosi lirr; fn(2)?



Zadanie 15. Niech

Pokaz, Ze
(a) f— ciggtaw 0,
(b) [ nie jest rézniczkowalna w 0,
(c) rownania Cauchy’ego—Riemanna sq spetnione,
(d) pochodne czgstkowe nie sq ciagte.

Zadanie 16. Policz:

1.
f mwsin(1 + it)dt
0
2.
J |e*|Zdz , gdzie T jest odcinkiem od —i do 1
r
3.
J 2z —barzdz , gdzie T jest tukiem paraboli 3(z) = R(2)?, 0d 2 + 4ido —1 + i
r
4.
f ZR(2%)dz , gdzie T jest ujemnie skierowanym okregiem |z| = 3
r
5.
j 2"dz , gdzie 0 lezy wewnqtz dodatnio zorientowanej krzywej zamknigtej I', n € 7.
r
6. N
J ﬁdz , gdzie I to dodatnio zorientowany okrqg o Srodku w 0 i promieniu 1
r —Z
7.

J uzi)mdz , gdzie T to odcinek od 1 do 0
T —Zz



