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Lista powtorkowa na pierwsze ¢wiczenia

Zadanie 1. Przypomnij wszystkie poznane warianty praw de Morgana.

Zadanie 2. Pokaz, ze dla dowolnych zbioréw skoficzonych A i B zachodzi |[A U B| = |A| +
|B| — |A N BJ. Uogdlnij powyzszy wynik dla rodzin zbioréw skoniczonych A = {A;,..., A,}
— przypomnij (bez szczegélowego dowodu) Zasade Wilaczen-Wyltaczen (Inclusion-Exclusion
Principle).

Zadanie 3. Przypomnij definicjg liczb harmonicznych.

(a) Pokaz,ze H, =Inn+ O(1).
HINT: Oszacuj szukang sume¢ z dotu i z géry wykorzystujac odpowiednie catki.
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(b) Wyznacz postaé zwarta sum E Hy, oraz E ( k) .
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Zadanie 4. Wyznacz wzor na Z k2", gdzie = € (0, 1), a nastepnie oblicz Z o5
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Zadanie 5. Pokaz,zedlan € N, n > 1, zachodzi H (1 - —)
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Zadanie 6. Przypomnij pojecie wspdtczynnika dwumianowego i jego podstawowe wilasnosci
(ponizej zaktadamy, ze n, m, k € N):
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(b) (k) ( I > + ( I 1) , 1 < k < n (tozsamos§¢ Pascala)
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(d) wzér dwumianowy; wyznacz (n) , Z(—l)k <n> oraz Z <n> ,
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(e) (m)(k:):(k:)(m—k)’ 0<k<m<n.
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Zadanie 7. Wyznacz postaci zwarte sum Z k(") dlaa = 1, 2 oraz Z (™).
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Zadanie 8. Oblicz, nie korzystajac z zadnych pakietdéw matematycznych:
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