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UWAGA — Jest to lista powtérkowa wylacznie na pierwsze ¢wiczenia. Jesli zabraknie czasu na
omoéwienie catosci, prowadzacy moze zdecydowac o pominigciu niektérych przyktadow.

Zadanie 1. Przypomnij wszystkie poznane warianty praw de Morgana.

Zadanie 2. Pokaz, ze dla dowolnych zbioréw skoficzonych A i B zachodzi |[A U B| = |A| +
|B| — |A N BJ. Uogdlnij powyzszy wynik dla rodzin zbioréw skoniczonych A = {A;,..., A,}
— przypomnij (bez szczegétowego dowodu) Zasade Wiaczen-Wylaczen (Inclusion-Exclusion
Principle).

Zadanie 3. Przypomnij definicjg liczb harmonicznych.

(a) Pokaz,ze H, =Inn+ O(1).
HINT: Oszacuj szukang sume¢ z dotu i z géry wykorzystujac odpowiednie catki.
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(b) Wyznacz postaé zwarta sum »  Hj, oraz » .
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Zadanie 4. Wyznacz wzér na Z kah1, gdzie x € (0, 1), a nastegpnie oblicz Z o
k>1 k>1
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Zadanie 5. Pokaz,zedlan € N, n > 1, zachodzi H (1 - —) <e 2 .
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Zadanie 6. Przypomnij pojgcie wspdtczynnika dwumianowego i jego podstawowe wilasnosci
(ponizej zaktadamy, ze n, m, k € N):

(a) <Z>:<nik>’0<k<n’
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(b) (Z) _ (n . > + (n ) , 1 <k < n (tozsamos¢ Pascala),
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(d) wzér dwumianowy; wyznacz (n) , Z(—l)k <n> oraz Z (n) ,
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(e) (m)(k’):(k:)(m—k) 0<k<m<n.

o

p—



n n 1
Zadanie 7. Wyznacz postaci zwarte sum Z k(") dlaa = 1, 2 oraz Z (™).
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Zadanie 8. Oblicz, nie korzystajac z zadnych pakietéw matematycznych:
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(e) lim (1 — E)WJ dla a,z > 0.
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