
Lista zadań nr 5
Wielomiany i funkcje wymierne. Rozkład wyrażeń na czynniki.

1. Wyznaczyć współczynniki a i b wielomianu W (x) = x4−3x3+x2+ax+b tak, aby przy dzieleniu
go przez wielomian Q(x) = x2−2x+2 reszta była równa: a) 0; b) 1; c) x.

2. Nie wykonując dzielenia, wyznaczyć resztę z dzielenia:
a) wielomianu W (x) = 2x2001−3x117+5x+2 przez wielomian Q(x) = x2−1,
b) wielomianu W (x) = 2x21−32x11−8x−2 przez wielomian Q(x) = x2−x−2.

3. Wyznaczyć wymierne pierwiastki wielomianów:
a) 5x3−x2+600x−120; b) 4x4−7x2−5x−1; c) x6−2x4+x2−2.

4. Rozłożyć na czynniki następujące wielomiany:
a) x3−6x2+11x−6; b) x4+x3−3x2−4x−4;
c) x4+x3−x2+x−2; d) x4+4x3−25x2−16x−84.

5. Rozwiązać równania i nierówności:
a) x3−2x2+2x−1=0; b) x4+4x2−32 > 0; c) x4−2x3+2x−1=0.

6. Rozłożyć na ułamki proste następujące funkcje wymierne:

a) f(x) =
1

x3−6x2+11x−6
; b) f(x) =

2x− 1

x4+x3−3x2−4x−4
;

c) f(x) =
x

x4+x3−x2+x−2
; d) f(x) =

x2

x4+4x3−25x2−16x−84
.

7. Narysować wykresy funkcji f(x) =
x− 2

x+ 1
, f(x) =

2x− 1

x+ 3
. Wyznaczyć funkcje odwrotne i

narysować ich wykresy.

8. Rozwiązać równania i nierówności:

a) x+
√
10x+ 6 = 0; b)

√
2x+ 1 +

√
x− 3 = 2

√
x; c)

2

x+
√
x2 − x

=
1

x
;

d)
√
x <

1

x
; e)

√
x− 6−

√
10− x ≥ 1; f)

√
3x2 + 5x+ 7√
3x2 + 5x+ 2

> 1.

9. Rozwiązać równania i nierówności:

a) x− 3
4 =

1

8
; b) x

1
4 < x

1
3 ; c) (x−1)− 3

4 =
1

8
; d) (x+2)−

3
2 =

√
2

4
; e) x2 ≤ x−2.


