
Lista zadań nr 7
Elementy rachunku wektorowego i geometrii analitycznej

1. Trzema wierzchołkami równolegołboku są punkty: A(−2, 1), B(−1,−4), C(2,−1). Wyznaczyć
współrzędne czwartego wierzchołka.

2. Dany jest trójkąt o wierzchołkach A(−2, 1), B(−1,−6), C(2, 5). Posługując się rachunkiem
wektorowym obliczyć cosinus kąta pomiędzy dwusieczną kąta A i środkową boku BC. Wykonać
rysunek.

3. W czworokącie ABCD dane są wektory
−→
AB = (2,−1),

−−→
BC = (3, 3),

−−→
CD = (−4, 1). Punkty

K i M są środkami boków CD oraz AD. Posługując się rachunkiem wektorowym obliczyć pole
trójkąta KMB. Wykonać rysunek.

4. Obliczyć tangens kąta utworzonego przez przekątne czworokąta o wierzchołkach
A(1, 1), B(2, 0), C(2, 4); D(0, 6). Wykonać rysunek.

5. Wektory −→a ,
−→
b , −→c o długości 1 spełniają warunek −→a +

−→
b + −→c =

−→
0 . Obliczyć wartość

wyrażenia −→a ◦
−→
b +
−→
b ◦ −→c +−→a ◦ −→c .

6. Wektory −→a ;
−→
b tworzą kąt 2

3
, π przy czym |

−→
b | = |2−→a |. Dla jakiej stałej α:

a) wektor −→a + α
−→
b jest prostopadły do wektora −→a . b) wektor −→a + α

−→
b jest prostopadły do

wektora −→a −
−→
b .

7. Znaleźć rzut prostopadły:
a) wektora −→a = (2, 3) na wektor

−→
b = (4, 3);

b) wektora
−→
b na wektor −→a .

8. Dla jakich wartości parametru a proste: (3a+2)x+(1−4a)y+8 = 0, (5a−2)x+(a+4)y−7 = 0
są:
a) równoległe;
b) prostopadłe?

9. Wyznaczyć kąt między prostymi: 2x + 5y − 15 = 0, −3x + 7y + 8 = 0. Napisać równanie
dwusiecznej kąta między tymi prostymi.

10. Wyznaczyć równanie stycznej do okręgu x2−6x+y2+8y = 0 przechodzącej przez punkt M(7, 1).

11. Okrąg o promieniu 2
√
2 jest styczny do prostych x− y = 3, 2x+ y = 5. Wyznaczyć współrzędne

środka tego okręgu.

12. Wyznaczyć cosinus kąta między przekątnymi sześcianu.


