
Algebra
Lista zadań nr 1
Liczby zespolone

1. Wykonaj działania na liczbach zespolonych.
a) (3 + 4i) + (7− 5i), (2 + i)− (3 + 2i); b) (1 + i) · (1− i), (a+ bi) · (c+ di);
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; d) i3, i4.

2. Dla wybranej liczby zespolonej z wyznacz i przedstaw na płaszczyźnie zespolonej:
z, |z|, Re(z), Im(z), arg(z).

3. Porównując części rzeczywiste i urojone obu stron równań znajdź ich rozwiązania:
a) z = (2− i)z; b) z2 + 4 = 0; c) (1 + 3i)z + (2− 5i)z = 2i− 3; d) z3 = 1.

4. Na płaszczyźnie zespolonej narysuj zbiory liczb zespolonych spełniających warunki:
a) Re(z + 1) = Im(2z − 4i) ; b) Re(z2) = 0; c) Im(z2) ≤ 8; d) Re1

z
> Im(iz) .

5. Korzystając z interpretacji geometrycznej modułu różnicy liczb zespolonych wyznacz i narysuj
zbiory liczb zespolonych spełniających warunki:
a) |z + 2− 3i| < 4; b) |z + 5i| ≥ |3− 4i|; c) |z − 1| = |1 + 5i− z|;
d) |z + 3i| < |z − 1− 4i|; e) |iz + 5− 2i| < |1 + i|; f) |z + 2− 3i| < 5.

6. Korzystając ze wzoru de Moivre’a oblicz (wynik podaj w postaci algebraicznej):
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7. Wyznacz i narysuj na płaszczyźnie zespolonej elementy pierwiastków:
a) 4
√
−16; b) 3

√
27i; c) 6

√
8.

8. W zbiorze liczb zespolonych rozwiąż równania:
a) z2 − 2z + 10 = 0; b) z2 + 3iz + 4 = 0; c) z4 + 5z2 + 4 = 0;
d) z2 + (1− 3i)z − 2− i = 0; e) z6 = (1− i)12; f) (z − i)4 = (z + 1)4 .


