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Postac s(x) dla x € [xx_1, Xk] Wyznaczanie momentow My, ..., M,_4
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Posta¢ s(x) dla x € [Xk_1, Xk], k € [n]

Slix_1,xq = Pk € N3, k € [n], zatem
|1 ] = Px € T, K € [11], s jest kawatkami liniowa na [Xo, Xn].
Zaktadajac, ze dane s3: 8" (xx_1) = Mx_1 i 8" (xx) = My
wyznaczamy s”|,, . 1 ze wzoru Lagrange’a

Xk — X X — Xk_q

X — X X — Xy
7K+MK#ZM}(71 +Mk
Xk—1 — Xk Xk — Xk—1 hk hy

S//(X) = Mj_1

gdzie hk = Xk — Xk—1-
Dwukrotnie catkujemy

oy (X — x)? (X = Xk—1)?
S (x) = My_4 —ohy + My 2h, +A
(X — x)3 (X — Xk_1)*
=M M A(X — Xp_ B.
S(x) = My 6hy + My 8he + A(X — Xk_1) +

Jamy
@7

Musimy wyznaczy¢ state catkowania Ai B.



Posta¢ s(x) dla x € [xx_1, Xk| yznaczanie momentow M, . . .,
oeo

Posta¢ s(x) dla x € [Xk_1, Xk], k € [n]

State A i B wyznaczamy z warunkow interpolaciji:
S(Xk—1) = Yk—1,S(Xk) = Yk, (dwa rébwnania dwie niewiadome)

Xk — Xi_1)3
S(Xk—1) = Mk_1 O — Xe—1)” + B = Yk—1
6hy
Xk — Xk_1)3
s(Xk) = /\/’kM + A(Xk — Xk-1) + B = yk.
6hy
Zatem
h2 Yk — Yk—1 hy hy
B=y 41— M 1-X A="1 L M == — M=,
Yk—1 k=17 hi + My 4 6 kg
Wstawiamy wyznaczone Ai B do
X, — x)3 X — Xk_1)3
s(x) = qug 4 MKM +AX — X_1) + B.

6hy 6hy

Mp

—i|

Jamy

2



Posta¢ s(x) dla x € [Xk_1, Xk], k € [n]
Porzadkujgc otrzymujemy

1 /1 1
s(x) = o (6Mk—1 (X — x)° + éMk(X — Xk—1)>+

1
(Vk—1 — 6Mk—1hi)(xk - X)+

]

(Vk — nghi)(X - Xk1)> Xk € [Xik—1, Xk].
Do tej pory zaktadaliSmy, ze momenty My, ..., M,_4, czyli
s"(xx) = M, k € [k — 1] sa znane.

Wiemy, ze naturalna funkcja sklejana 3-go stopnia spetniajaca
dodatkowe warunki

s"(x0) = 8" (xn) = 0.

Zatem My = M, = 0.

Posta¢ s(x) dla x € [xx_1, Xk| Wyznaczanie momentow My, . .., M,_4
ooe 000



Posmo s(x)dlax € [xx_1, Xk] Wyznaczanie momentéw My, . . ., M4

Wyznaczanie momentéw My, ..., M,_4
Posta¢ s'(x) dla x € [xx_1, Xk] jest nastepujaca
, B (X — X)? (X = Xk—1)® | Yk — Yk—1 he o he
S (X—O) = M _1 —oh + M 2he + P + My _4 6 — My 6"

Posta¢ s'(x) dla x € [xk, Xk1] jest nastepujaca

(et = x)? (x — x¢)?

h,
Yk+1 — Yk M k+1 Mk1 k+1.
—2hk+1

s'(x+0) =
(x+0) 2h 41 P41 6 6

s'(x —0)is'(x +0)dla xg

he Yk — Yk—1 hk

/ _ _ K s JRK—T

S (Xk 0)_Mk3+ P +M,16
s'(xx +0) = — My P yk+1 Yi — My 1—— hk“

3 hk+1 6
Wymuszamy ciggtos¢ s’

s'(xk —0) =8'(xk+0), ke[n—1].
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Postac s(x) dla x € [xx_1, Xk] Wyznaczanie momentéw My, . . ., M4
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Wyznaczanie momentéw My, ..., M,_4

s'(xk —0)=8(xx+0), ke[n—1].

hk 1 P+ Ykt =Yk Yk — Yk
6 — M1 + 3(hk+1 + h )M + 5 M1 = P ™
heMi—1 + 2(hie1 + hi )My + (Bt + b — b )M 1 = 6 (yk+1 — Ik Yk = Ve )
P44 hy
hy h 6 Yir1 =Yk Yk — Yi-
e My 2M+ (1 — K YMyyy = -
Pirs + P et hg1 + hk) T P+ i ( P41 hy
6 Y1 =Yk Yk—Yk—1
Oznaczajgc 5 +h Przez Ak i p—"rp ( Pt T e

przez dy (W|dac ze dx = 6f[Xk_1, Xk, Xk+1]) dostajemy uktad
n—1 réwnan
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Posta¢ s(x) dla x €

[e]e]e}

z ktérego wyznaczamy momenty My, . ..

[ 2

A2

[Xk—15 Xk]

Wyznaczanie momentéw My, . . .,
ooe

Wyznaczanie momentéw M, ..
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1 — An—2
2
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